
函数是数学的基石,贯穿整个高中数学阶段,函数的思想指导着我们解决各类代数问题,说
“得函数者得高考”略显夸张,但“得函数者得代数”是成立的。利用函数既可以解决代数问题,也
可以通过数的角度去认识形,解决几何问题。

常用函数图像

1.
 

f(x)=
lnx
x  2.

 

f(x)=xlnx 3.
 

f(x)=
x
lnx

 4.
 

f(x)=xex 5.
 

f(x)=
ex

x 6.
 

f(x)=
x
ex
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刷题散点图

让我们用数学的思想来备战高考数学,如统计中的散点图可展示出数据的分布和聚合情况,
甚至可以得到趋势线公式。大道至简,请在刷题后完成属于你的本章刷题散点图,直接用你刷题

的黑笔在题号上标出即可,做对画√,做错画×。
完成后,根据题号的分布和聚合情况,合理安排你的二刷甚至三刷。
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  第1章 函数

1.1 指数与对数的运算

  代数运算是解决数学问题的必备硬功

夫,此处要求熟记各类代数式的运算及变

形,逆向使用。同时也对文字的分析和处理

有一定要求,简单说就是看得懂题,算得

对题。

【1】(2018·上海·11· )

 已知常数a>0,函数f x  =
2x

2x+ax
的

图 像 经 过 点 P p,
6
5  ,Q q,-

1
5  ,若

2p+q=36pq,则a= 。

【2】(2016·浙江·12· )

 已知a>b>1。若logab+logba=
5
2
,ab=

ba,则a= ,b= 。

【3】(2022·新课标全国甲·12· )

 已知9m=10,a=10m-11,b=8m-9,则

(  )。

A.
 

a>0>b B.
 

a>b>0

C.
 

b>a>0 D.
 

b>0>a

1.2 函数的单调性及其应用

  函数的单调性是函数极其重要的性质,

是用来解决值域、最值、极值的依据。求单

调性的方法分别是:
 

观察法、性质法、图像

法、复合法、导数法。

务必要根据相应函数使用对应的方法。

单调性的四则运算要重视,这也是判断单调

性的利器。比较大小亦可通过构造函数来

使用函数单调性进行比较。

1.
 

若f(x)>0,g(x)>0,且y=f(x)

和y=g(x)都是在D 上单调递增的函数,

则y=f(x)·g(x)是D 上的单调函数。

2.
 

对于复合函数要严格分清内外层函

数,要明白内层函数是通过自身值域充当外

层定义域,进而再使用“同增异减”进行复合

函数的单调性判断。

【4】(2015·新课标全国一·10· )

 已知函数f(x)=
2x-1-2, x≤1,
 
-log2(x+1), x>1,









 

且f(a)=-3,则f(6-a)=(  )。

A.
 

-
7
4 B.

 

-
5
4 C.

  

-
3
4 D.

  

-
1
4
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你的压力来源于无法自律,只是假装努力。
 

(推荐人:
 

@小郝同学(山西运城))
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【5】(2011·江苏·11· )

 已 知 实 数 a ≠ 0,函 数 f (x)=

2x+a, x<1,
 
-x-2a, x≥1。 若f(1-a)=f(1+a),

则a 的值为 。

【6】(2015·山东·文10· )

 设 函 数 f (x)=
3x-b, x<1,
 
2x, x≥1。 若

ff
5
6    =4,则b=(  )。

A.
 

1 B.
 7
8 C.

  3
4 D.

  1
2

【7】(2015·山东·理10· )

 设函数f(x)=
3x-1, x<1,
 
2x, x≥1, 则满足

f(f(a))=2f(a)的a的取值范围是(  )。

A.
 2
3
,1





 




   

 

B.
 

0,1  

C.
  2
3
,+∞





    D.

  

1,+∞  

【8】(2017·江苏·11· )

 
 

已知函数f(x)=x3-2x+ex-
1
ex
,其中e

是自 然 对 数 的 底 数。若 f(a-1)+

f(2a2)≤0,则实数a 的取值范围是  。

【9】(2011·天津·8· )

 设 函 数 f(x)=
log2x, x>0,
 
log1

2
(-x), x<0,







 若

f(a)>f(-a),则实数a 的取值范围是

(  )。

A.
 

(-1,0)∪(0,1)       

B.
 

(-∞,-1)∪(1,+∞)

C.
 

(-1,0)∪(1,+∞)

D.
 

(-∞,-1)∪(0,1)

【10】(2017·新课标全国三·15· )

 设 函 数 f(x)=
x+1, x≤0,

2x, x>0, 则 满 足

f(x)+f x-
1
2  >1的 x 的取值范围

是 。
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勤奋是我唯一的武器。
 

(推荐人:
 

@梵星(湖南衡阳))
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  第1章 函数

【11】(2014·浙江·15· )

 设函数f(x)=
x2+x,x<0,
 
-x2, x≥0,







 若f(f(a))≤

2,则实数a 的取值范围是 。

【12】(2014·上海·18· )

 f(x)=
(x-a)2, x≤0,

x+
1
x+a

, x>0,









 若 f(0)是

f(x)的 最 小 值,则 a 的 取 值 范 围 为

(  )。

A.
 

[-1,2]  
  

B.
 

[-1,0]
 

C.
 

[1,2]    
 

 D.
 

[0,2]

【13】(2012·山东·15· )

 若函数f(x)=ax(a>0,a≠1)在[-1,2]

上的 最 大 值 为4,最 小 值 为 m,且 函 数

g(x)=(1-4m)x在[0,+∞)上是增函

数,则a= 。

【14】(2013·江苏·13· )

 平面直角坐标系xOy 中,设定点A(a,a),

P 是函数y=
1
x
(x>0)图像上一动点,若

点P,A 之间最短距离为22,则满足条件

的实数a 的所有值为 。

【15】(2009·浙江·10· )

 对于正实数α,记Mα 为满足下述条件的函

数 f(x)构成 的 集 合:
 

∀x1,x2∈R 且

x2>x1,有 -α(x2-x1)<f(x2)-

f(x1)<α(x2-x1)。下列结论正确的是

(  )。

A.
 

若 f(x)∈Mα1
,g(x)∈Mα2

,则

f(x)·g(x)∈Mα1·α2

B.
 

若f(x)∈Mα1
,g(x)∈Mα2

,且g(x)≠

0,则f(x)
g(x)

∈Mα1
α2

C.
 

若 f(x)∈Mα1
,g(x)∈Mα2

,则

f(x)+g(x)∈Mα1+α2  

D.
 

若f(x)∈Mα1
,g(x)∈Mα2

,且α1>

α2,则f(x)-g(x)∈Mα1-α2
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人活着就是为了一口气,现在的拼搏都是为了将来的美好生活。
 

(推荐人:
 

@竹柊(江苏宿迁))

清
华
大
学
出
版
社



【16】(2017·浙江·17· )

 已知a∈R,函数f(x)= x+
4
x-a +a

在区间[1,4]上的最大值是5,则a 的取值

范围是 。

【17】(2015·四川·9· )

 如果函数fx  =
1
2m-2  x2+n-8  x+

1m≥0,n≥0  在区间 1
2
,2





 




 上单调递减,

那么mn 的最大值为(  )。

A.
 

16  
 

B.
 

18 C.
 

25  D.
 81
2

【18】(2012·大纲·9· )

 已 知 x =lnπ,y =log52,z=e
-
1
2,则

(  )。

A.
 

x<y<z   B.
 

z<x<y
C.

 

z<y<x  
 

D.
 

y<z<x

【19】(2017·山东·7· )

 若a>b>0,且ab=1,则下列不等式成立

的是(  )。

A.
 

a+
1
b<

b
2a
<log2(a+b)

B.
 b
2a
<log2(a+b)<a+

1
b

C.
 

a+
1
b<log2

(a+b)<
b
2a

D.
 

log2(a+b)<a+
1
b<

b
2a

【20】(2018·新课标全国三·12· )

 a=log0.20.3,b=log20.3,则(  )。

A.
  

a+b<ab<0 B.
  

ab<a+b<0
 

C.
  

a+b<0<ab D.
  

ab<0<a+b

【21】(2020·新课标全国一·12· )

 若2a+log2a=4
b+2log4b,则(  )。

A.
 

a>2b   B.
 

a<2b

C.
 

a>b2  
 

D.
 

a<b2
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我不停奔跑是为了努力追赶当年那个被寄予厚望的自己。
 

(推荐人:
 

@江河(山东东营))
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  第1章 函数

【22】(2016·浙江·7· )

 已知 函 数 f(x)满 足 f(x)≥ x ,且

f(x)≥2x,x∈R。(  )。

A.
 

若f(a)≤b ,则a≤b

B.
 

若f(a)≤2b,则a≤b

C.
  

若f(a)≥b ,则a≥b

D.
 

若f(a)≥2b,则a≥b

【23】(2013·辽宁·11· )

 已知函数f(x)=x2-2(a+2)x+a2,

g(x)=-x2+2(a-2)x-a2+8。设

H1(x)=max{f(x),g(x)},H2(x)=

min{f(x),g(x)}(max{p,q}表示p,q
中的较大值,min{p,q 表示p,q中的较小

值),记 H1(x)的最小值为A,H2(x)的最

大值为B,则A-B=(  )。

A.
 

16

B.
 

-16

C.
 

-16a2-2a-16

D.
 

16a2+2a-16

【24】(2013·天津·8· )

 已知函数f(x)=x(1+a|x|)。设关于x
的不等式f(x+a)<f(x)的解集为A,若

-
1
2
,1
2





 




 ⊆A,则实数a 的取值范围是

(  )。

A.
 1- 5
2
,0  

B.
 1- 3
2

,0  
C.

 1- 5
2
,0  ∪0,1+ 32  

D.
 

-∞,
1- 5
2  

【25】(2022·新课标全国乙· )

 若f(x)=lna+
1
1-x +b 是奇函数,则

a= ,b= 。

1.3 函数的周期性与对称性

  函数的奇偶性可以看成是特殊的对称

性,是从几何角度认识函数,却又进行代数

表达,一定程度上形成了数和形的转化与相

互关联。特殊的对称奇偶性结合平移可转

换成一般对称。周期性反映了函数重复出
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我想让你见识一下什么是真正的勇敢,而不要错误地认为一个人手握枪支就是勇敢。勇敢是,当你还未开始就已经知道自

己会输,可你依然要去做,而且无论如何都要把它坚持到底。你很少能赢,但有时也会。———哈珀·李《杀死一只知更鸟》
 

(推荐

人:
 

@青岚(湖南衡阳))
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现的变化现象。函数的周期性和对称性都

是高考中的重要考查内容。

1.
 

常见函数奇偶性

y=xn(n 为奇数)为奇函数;
 

y=xn(n 为偶数)为偶函数;
 

y=sinkx 为奇函数;
 

y=coskx 为偶函数;
 

y=tankx 为奇函数;
 

y=ax+a-x(a>0且a≠1)为 偶

函数;
 

y=ax-a-x 和y=a-x-ax(a>0且

a≠1)为奇函数;
 

y=
ax±1
ax∓1

和y=
1±ax

1∓ax
(a>0且a≠1)

为奇函数;
 

y=loga
b±cx
b∓cx

和y=loga(1+b2x2

±bx)(a>0且a≠1)为奇函数;
 

y=ln(eax+1)-
ax
2

为偶函数;
 

y=bx+a +bx-a 为偶函数;
 

y = bx+a - bx-a 和 y =

bx-a -bx+a 为奇函数;
 

y=f(a+bx)+f(a-bx)为偶函数;
 

y=f(a+bx)-f(a-bx)和 y=

f(a-bx)-f(a+bx)为奇函数。

2.
 

函数奇偶的运算

奇函数±奇函数=奇函数;
 

偶函数±偶函数=偶函数;
 

奇函数×奇函数=偶函数;
 

奇函数×偶函数=奇函数;
 

  偶函数×偶函数=偶函数;
 

奇函数±偶函数=非奇非偶函数。

3.
 

函数的对称性

(1)
 

若函数 f(x)满足 f(a+x)=

f(b-x)恒 成 立,则
 

f(x)的 对 称 轴 为

x=
a+b
2
;

 

(2)
 

若函数 f(x)满足 f(a+x)=

-f(b-x)恒成立,则
 

f(x)的 对 称 中 心

为 a+b
2
,0  ; 

(3)
 

若函数f(x)满足f(a+x)=c-

f(b-x)恒 成 立,则
 

f(x)的 对 称 中 心

为 a+b
2
,c
2  。

4.
 

常见函数周期的判断

(1)
 

若函数 f(x)满足 f(x+a)+

f(x+b)=c(a,b,c 为 常 数),则 T =

2a-b 。

特例:
 

①
 

若函数f(x)满足 f(x+

a)=-f(x),则T=2a ;
 

②
 

若 函 数 f(x)满 足 f(x+a)=

-f(x)+c,则T=2a 。

(2)
 

若函数 f(x)满足 f(x+a)·

f(x+b)=c(a,b,c 为 常 数),则 T =

2a-b 。

特例:
 

①
 

若函数f(x)满足 f(x+

a)=
1

f(x)
(a 为常数),则T=2a ;

 

②
 

若 函 数 f(x)满 足 f(x+a)=

-
1

f(x)
(a 为常数),则T=2a 。
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你现在的成绩配不上你十二年的时光,青春这条路只能向前,没有退路。
 

(推荐人:
 

@小林不爱西兰花(四川成都))
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  第1章 函数

  (3)
  

①
 

若函数f(x)满足f(x+a)=

1+f(x+b)
1-f(x+b)

(a,b 为 常 数),则 T =

4a-b ;
 

②
 

若 函 数 f(x)满 足 f(x+a)=

1-f(x+b)
1+f(x+b)

(a,b 为 常 数),则 T =

2a-b ;
 

③
 

若 函 数 f(x)满 足 f(x+a)=

f(x+b)+1
f(x+b)-1

(a,b 为 常 数),则 T =

2a-b ;
 

④
 

若 函 数 f(x)满 足 f(x+a)=

f(x+b)-1
f(x+b)+1

(a,b 为 常 数),则 T =

4a-b 。

(4)
 

若函数 f(x)满足 f(x+a)=

f(x+2a)+f(x)或f(x+a)=f(x+

2a)·f(x)(a 为常数),则T=6a 。

(5)
 

若函数f(x)的图像关于点(a,0)

和点(b,0)对称,则f(x)是周期函数,T=

2a-b 。

(6)
  

若函数f(x)的图像关于直线x=

a 和直线x=b 对称,则f(x)是周期函数,

T=2a-b 。

(7)
 

若函数f(x)的图像关于点(a,0)

和直线x=b 对称,则f(x)是周期函数,

T=4a-b 。

【26】(2015·新课标全国一·12· )

 设函数y=f(x)的图像与函数y=2x+a

的图 像 关 于 直 线 y = -x 对 称,且

f(-2)+f(-4)=1,则a=(  )。

A.
 

-1 B.
 

1
 

C.
 

2 D.
 

4

【27】(2013·上海·12· )

 设a 为实常数,y=f(x)是定义在R上的

奇函数,当x<0时,f(x)=9x+
a2

x +7
,

若f(x)≥a+1对一切x≥0成立,则a 的

取值范围为 。

【28】(2015·新课标全国一·12· )

 函数y=f(x)的图像与函数y=g(x)的

图像关于直线x+y=0对称,则y=f(x)

的反函数是(  )。

A.
 

y=g(x)     B.
 

y=g(-x)

C.
 

y=-g(x)      D.
 

y=-g(-x)

【29】(2014·大纲·12· )

 已知奇函数f(x)的定义域为R,f(x+2)

为偶函数,且f(1)=1,则f(8)+f(9)=
(  )。

A.
 

-2 B.
 

-1 C.
 

0 D.
 

1
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想对高三的学弟学妹们说:
 

“读书不是为了雄辩和驳斥,也不是为了轻信和盲从,而是为了思考和权衡。”
 

(推荐人:
 

@一顾

(福建福州))
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【30】(2016·山东·9· )

 已知函数f(x)的定义域为 R。当x<0
时,f(x)=x3-1;

 

当 -1≤x≤1 时,

f(-x)=-f(x);
 

当x>
1
2

时,fx+
1
2  =

fx-
1
2  ,则f(6)=(  )。

A.
 

-2 B.
 

-1 C.
 

0 D.
 

2

【31】(2021·新课标全国甲·12· )

 
 

设函数fx  的定义域为 R,f x+1  为奇

函数,fx+2  为偶函数,当x∈ 1,2  时,

f(x)=ax2+b。若f 0  +f 3  =6,则

f
9
2  =(  )。

A.
 

-
9
4 B.

  

-
3
2 C.

  7
4 D.

  5
2

【32】(2016·江苏·11· )

 设f(x)是定义在R上且周期为2的函数,

在 区 间 [- 1,1)上,f (x )=

x+a, -1≤x<0,
 
2
5-x

, 0≤x<1,












其 中 a∈R,若

f -
5
2  = f

9
2  ,则 f (5a)的 值

是 。

【33】(2012·江苏·10· )

 设f(x)是定义在R上且周期为2的函数,

在 区 间 [- 1,1]上,f (x )=

ax+1, -1≤x<0,

bx+2
x+1

, 0≤x≤1,









 其中a,b∈R。若

f
1
2  =f 3

2  ,则a+3b的值为 。

【34】(2011·新课标全国·12· )

 函数y=
1
1-x

的图像与函数y=2sinπx

(-2≤x≤4)的图像所有交点的横坐标之

和等于(  )。

A.
 

2 B.
 

4 C.
 

6 D.
 

8
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再振奋人心的励志语录也撼动不了你懒惰的心,清醒着的堕落最可怕!
 

(推荐人:
 

@永远向阳的昶(四川南充))
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